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II. Progresii geometrice 
 

• Un şir de numere reale nenule  ሺܽ௡ሻ௡ஹଵ pentru care fiecare termen începând cu al doilea 
se obţine din termenul precedent prin înmulţirea cu acelaşi număr q se numeşte progresie 
geometrică. 

Numărul q se numeşte raţia progresei şi 
 

ܽ௡ାଵ ൌ ܽ௡ݍ 1

1
௔೙

,  ݊ ൒ . 
 

Deci un şir de numere reale nenule este progresie geometrică dacă şi numai dacă 
pentru orice ݊ ൒  raportul  ௔೙శభ  este constant. 

 
• Avem succesiv  ܽ ൌ ܽ ଷܽ  ,ݍ ൌ ܽଶݍ ൌ ܽ ଶ, ܽସݍ ൌ ܽଷݍ ൌ ܽ  ଷ şi prin inducţieݍ

 ܽ௡ ൌ ܽଵݍ௡ିଵ

ଶ ଵ ଵ ଵ
 

 

 
• Caracterizarea progresiei geometrice este dată de următoarea teoremă:  Şirul de numere 

reale ሺܽ௡ሻ௡ஹଵ este progresie geometrică dacă şi numai dacă pentru orice ݊ ൒ 2 rezultă  
ܽ௡

ଶ ൌ ܽ௡ାଵܽ௡ିଵ  
 

• Suma p imelor n termeni ai unei progresii artimetice este:   r

ܵ௡ ൌ ݊ܽଵ pentru ݍ ൌ 1  şi  ܵ௡ ൌ ܽଵ
௤ ିଵ
௤ିଵ

೙
  pentru ݍ ് 1  

 
• Observaţie:   

) Pentru a arăta că un şir este progresie geometrică geometrică fie arătăm că 
tru orice 2 termeni consecutivi ai şirului raportul este constant, fie pentru 

 
2) Ca şi în cazul progresiei aritmetice, dacă cunoaştem ܵ௡ atunci pentru ݊ ൌ 1 

e t  ൌ ܽଵ, iar pentru ݊ ൒ 2 rezultă  ܽ௡ ൌ ܵ௡ െ ܵ௡ିଵ 

Aplicaţii

1
pen
orice ݊ ൒ 2  

ܽ௡
ଶ ൌ ܽ௡ାଵܽ௡ିଵ 

r zul ă ଵܵ
 

 
 

1) Determina  a r lea termen al unei progresii geometrice în care primul termen este 16 
e ଵ

ଶ

ţi al p t u
şi raţia est  . 

Avem ܽସ ൌ ܽଵݍଷ ൌ 16 · ଵ
଼
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Se consideră pr2) ogresia geometrică ሺܾ௡ሻ௡ஹଵ  în careܾଵ ൌ 2 şi ܾଶ ൌ 6. Aflaţi termenul al 
şaselea al progresiei. 

vem 

ݍ

 
A

ൌ ௕మ
௕భ

ൌ 3 şi 

ܾ଺ ൌ ܾଵݍହ ൌ 2 · 3ହ ൌ 2 · 243 ൌ 486 

3) Determ lorile reale ale numărului ݔ ştiind că numerele 5 െ ݔ ,ݔ ൅ 7 şi 3ݔ ൅ 11 
sunt termeni consecutivi ai unei progresii geometrice

 
Condiţia ca ܽ, ܾ, ܿ să fie termeni consecutivi ai unei progresii geometrice este 

ଶ ൌ ܽ · ܿ de unde rezultă 

49 ൌ

ଶ ൅ ݔ10 െ 6 ൌ 0 sau 

ଶ ൅ ݔ5 െ 3 ൌ 0 şi  

ଵ ൌ െ3, ݔଶ ൌ ଵ
ଶ

 
inaţi va

. 

 ܾ
 
 ሺݔ ൅ 7ሻଶ ൌ ሺ5 െ ݔሻሺ3ݔ ൅ 11ሻ adică  
 
ଶݔ ൅ ݔ14 ൅ 55 ൅ ݔ4 െ  ଶ, deciݔ3
 
ݔ4 
 
ݔ2 
 

ݔ . 

4) Se consideră funcţia ݂: ܴ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ 3 െ ,Să se arate că numerele ݂ሺ1ሻ .ݔ2 ݂ሺ0ሻ şi 
݂ሺെ3ሻ sunt termini consecutive ai unei progresii geometrice. 

vem condiţia ݂ଶሺ0ሻ ൌ ݂ሺ1ሻ · ݂ሺെ3ሻ şi cum ݂ሺ0ሻ ൌ 3, ݂ሺ1ሻ ൌ 1, ݂ሺെ3ሻ ൌ 9 
obţinem 3ଶ ൌ 1  adev t. 

: 
൅ ଵ

 

 
A

· 9 ăra
 

5) Să se calculeze suma
    ܵ ൌ 1

ଷ
൅ ଵ

ଷమ ൅ ڮ
ଷళ൅ ଵ  

 etrice cu 

 ܽଵ ൌ 1 ଵ
Suma cerută este suma primilor opt termeni ai unei progresii geom

 şi ݍ ൌ
ଷ
, deci  

ܵ ൌ 1 ·
ሺభ

య ൌ െ ଷ
ଶ

· ቀ ଵ
ଷఴ െ 1ቁ ൌ ଷ

ଶ
· ሺ1 െ ଵ

ଷఴ

ሻఴିଵ
భ
యିଵ

ሻ. 
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6) Se consideră şirul de numere reale ሺܽ௡ሻ௡ஹଵ şi   
ൌ ܽ ൅ ܽଶ ൅ ڮ ൅ ܽ௡, nא כܰ

௡ ௡ஹଵ

eomet
 

Din  ܵ௡ ൌ ଷ೙ିଵ
ଶ

ܵ௡ ଵ .  
 
Ştiind că 2ܵ ൌ 3௡ െ 1, ݊׊ ൒ 1, să se arate că ሺܽ ሻ  este progresie ௡

g rică. 

  rezultă 

 

௡ିଵ ଶ
 ܵ ൌ ଷ೙షభିଵ şi 

 
ൌ ܵ െ ܵ௡ିଵ, adică 

ଷ೙ିଵିଷ೙షభାଵ
ଶ

 ܽ௡ ௡

 

 ܽ௡ ൌ ൌ ଷ೙షభሺଷିଵሻ
ଶ

  şi 

3௡ିଵ or .  

ezultă  ܽ௡ାଵ ൌ 3௡ şi  ௔೙శభ
 ௔೙

 
  ܽ௡ ൌ ice ݊ ൒ 2
 
R ൌ 3, ݊ ൒ 2.  

entru ݊ ൌ 1 av ܽଵ ൌ 1, ܽଶ ൌ 3 şi deci şirul este progresie geometrică 
cu raţia 3. 

7) Să se determine ܽ, ܾ א ܴ ştiind că num e 2, ܽ, ܾ sunt în progresie geometrică şi 
2, 17, ܽ unt în progresie aritmetică.  

acă 2, 17, n pro esie aritmetică avem condiţia 

௔ାଶ

 
P em ଵܵ ൌ

 
erel

 s
D ܽ sunt î gr
 

  
ଶ

ൌ 17 şi ܽ ൌ 32.  

acă 2, ܽ, ܾ sunt în progresie geometrică avem 

ൌ 2ܾ, adică  

· ܾ, dec

2 · 16

 
D
 
 ܽଶ

 
32ଶ ൌ 2 i 
 
 ܾ ൌ 3 ൌ 512. 
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8) Numere  pozitive ܿ, ݀ sunt în progresie geometrică. Ştiind că ݀ െ ܽ ൌ 7 şi ܿ െ ܾ ൌ
2, să se afle raţia progresiei. 

ൌ ,ݍܽ ܿ ൌ  ଷ şi deciݍܽ

 ܽሺݍଷ െ 1ሻ ݍሺݍ െ 1ሻ ൌ 2, ݍ ് 1.  

mpărţind membru cu membru ultimele 2 egalităţi rezultă 

௤మା௤ାଵ

le  ܽ, ܾ,

 
Avem  
 
ܾ ൌ ,ଶݍܽ ݀
 

ൌ 7, ܽ
 
 Î
 

  
௤

ൌ
ଶ
଻   şi de 

 
െ ݍ5 ൅ 2 ൌ 0 cu 

ଵ ൌ 2, ଶݍ ൌ ଵ
ଶ

aici 

ଶ 2ݍ
 

ݍ  . 

 

entru  ݍ ൌ ଵ
ଶ

P  rezultă din  ܽሺݍଷ െ 1ሻ ൌ 7 că ܽ ൏ 0 care nu convine.  

entru ݍ ൌ 2 rezultă ܽ · 7 ൌ 7 deci  ܽ , ܾ ൌ 2, ܿ ൌ 4, ݀ ൌ 8. 

1) Să s  determine a ermen al unei progresii geometrice ሺܾ௡ሻ௡ஹଵ dacă primul 
termen ܾଵ ൌ 243 şi raţia ݍ ൌ ଵ

ଷ

P ൌ 1
 
Propunem spre rezolvare: 
 
e l nouălea t

. 
2) Să se determine suma primilor trei termeni ai unei progresii geometrice, ştiind că 

sum  primilor doi term ste egală cu 8, iar diferenţa dintre al doilea termen şi 
prim ă cu 4. 

3) Să se determine ݔ  ştiind că numerele ݔ െ 1, ݔ ൅ 1, ݔ2 ൅ 5 sunt termini 
consecutive ai unei progresii geometrice. 

4) Calculaţi:  ܵ ൌ 1 ൅ 2 ൅ 2ଶ ൅ ڮ ൅ 2ଶ଴ଵଶ 
5) Cal i termeni ai un are primul 

term

a eni e
ul termen este egal

א ܴ

culaţi produsul primilor tre ei progresii geometrice, care 
en √2 ală cu şi raţia eg െ√2. 

6) Să se arate că num logଷ 9 şerele 1, i √64య   sunt termeni consecutivi într-o progresie 
geometrică. 

 


