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Derivata unei funcţii. Interpretare geometrică 
 

Aplicaţii 

1) Se consideră funcţia ݂: ݁௫ ൅ ܴ  ଶ. Să se calculezeݔ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ

      lim
          ௫՜ଵ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺ1ሻ
ݔ െ 1

 

 

. 

lim
௫՜௫బ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺݔ଴ሻ
ݔ െ ଴ݔ

 
• Din definiţia derivatei  

ൌ ݂ᇱሺݔ଴ሻ. 

 
଴ݔ ൌ 1

lim
௫՜ଵ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺ1ሻ
ݔ െ 1

Pentru  obţinem 

ൌ ݂ᇱሺ1ሻ. 

  
vem ݂ᇱሺݔሻ ൌ ݁௫ ൅ şi deci ݂ᇱሺ1ሻ ݔ2 ൌ ݁ ൅ 2.  

 

lim
௫՜ଵ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺ1ሻ
ݔ െ 1

A
Rezultă

ൌ ݁ ൅ 2. 

 

2) Se consideră funcţia ݂: ܴ െ ሼ1ሽ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ ௫ାଵ
௫ିଵ

.  Să se calculeze 

lim
௫՜ିଵ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺെ1ሻ
ݔ ൅ 1

 

. 

 
• Din definiţia derivatei 

lim
௫՜ିଵ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺെ1ሻ
ݔ ൅ 1 ൌ ݂ᇱሺെ1ሻ. 

 
Calculăm ݂ᇱሺݔሻ  folosind formula de derivare a câtului.  

vem 

ሺݔ െ 1ሻଶ

A

݂ᇱሺݔሻ ൌ
ݔ െ 1 െ ሺݔ ൅ 1ሻ

ൌ
െ2

ሺݔ െ 1ሻଶ 

ᇱሺെ1ሻ ൌ െ
1
2

şi 

݂ . 
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Rezultă 

lim
௫՜ିଵ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺെ1ሻ
ݔ ൅ 1 ൌ െ

1
2 . 

3) Se consideră ݂: כܴ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ ଷݔ ൅ ଷ
௫

 

. Să se calculeze 

 

lim
௫՜

݂ሺݔሻ െ ݂ሺ1ሻ
ଵ ݔ െ 1 . 

 
• Din definiţia derivatei 

lim
௫՜ଵ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺ1ሻ
ݔ െ 1 ൌ ݂ᇱሺ1ሻ. 

 

݂ᇱሺݔሻ ൌ ଶݔ3 െ
3

ଶݔ

Avem 

 

i 
݂ᇱሺ1ሻ ൌ 0, 

deci 

lim
௫՜ଵ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺ1ሻ
ݔ െ 1

 ş

ൌ 0. 

 
4) Se consideră funcţia ݂: ሺ0, ∞ሻ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ ሺݔ െ 3ሻ ln  Să se calculeze .ݔ
 

lim
௫՜ଵ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺ1ሻ
ݔ െ 1 . 

 

݂ᇱሺݔሻ ൌ ln ݔ ൅ ሺݔ െ 3ሻ ·
1
ݔ

 
• Folosind regula de derivare a produsului, avem

. 

Din defini
݂ሺݔሻ െ ݂ሺ1ሻ

ţia derivatei 

lim
௫՜ଵ ݔ െ 1 ൌ ݂ᇱሺ1ሻ 

şi, cum 
ln 1 ൌ 0, ݂ᇱሺ1ሻ ൌ െ2, 

rezultă că limita cerută este egală cu െ2. 
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5) Se c ţia ݂: ሺ0, ∞ሻ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ onsideră funcݔ√ െ ln  Să se calculeze .ݔ
 

݂ሺݔሻ െ ݂ሺ4ሻ
െ 4lim

௫՜ସ ݔ . 

݂ᇱሺݔሻ ൌ
1

2√2

 

െ ݔ
1

• Avem 

 

şi din definiţia derivatei  

lim
௫՜ସ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺ4ሻ
ݔ െ 4 ൌ ݂ᇱሺ4ሻ. 

ሺ4ሻ ൌ 0,  rezultă  

lim
௫՜ସ

݂ሺݔሻ െ ݂ሺ4ሻ
ݔ െ 4

Cum ݂ᇱ

ൌ 0. 

6) Se consideră ݂: ܴ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ ଶ଴ଵଶݔ െ 2012ሺݔ െ 1ሻ െ 1. Să se calculeze ݂ሺ0ሻ ൅ ݂ᇱሺ0ሻ şi să 
se scrie ecuaţia tangentei la graficul funcţiei în punctul de abscisă ݔ଴ ൌ 1. 
 

• Avem 
݂ᇱሺݔሻ ൌ 2012 · ଶ଴ଵଵݔ െ 2012 

i deci  
݂ሺ0ሻ ൅ ݂ᇱሺ0ሻ ൌ 2012 െ 1 െ 2012

ݕ െ ݂ሺݔ଴ሻ ൌ ݂ᇱሺݔ଴ሻሺݔ െ  ଴ሻݔ
 

଴ ൌ 1, ݂ሺ1ሻ ൌ 0, ݂ᇱሺ1ሻ ൌ 0, 
0. 

 
7) Se consideră ݂: ܴ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ ݁௫ െ 1. Scrieţi ecuaţia tangentei la graficul funcţiei în punctul 
de absc
 

• 

݂ᇱሺݔሻ ൌ ݁௫, ݂ሺെ1ሻ ൌ
1
݁

 

ş
ൌ െ1. 

 
Ecuaţia tangentei este 

şi, cum
ݔ

rezultă ݕ ൌ

isă -1. 

Avem 

െ 1, ݂ᇱሺെ1ሻ ൌ
1
݁ 

 ecuaţia tangentei este 
 

ݕ െ ݂ሺെ1ሻ ൌ ݂ᇱሺെ1ሻሺݔ ൅ 1ሻ, 

 
şi, cum
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rezultă 

ݕ െ ൬
1
݁ െ 1൰ ൌ

1
݁  ሺݔ െ 1ሻ, 

adică 

ݕ ൌ
1
݁

  

· ݔ െ 1. 

 
8) Se consideră funcţia ݂: ܴ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ ݁௫ െ ݔ݁ െ 1. Să se determine coordonatele punctului 
de intersecţie dintre tangenta la graficul funcţiei în ܱሺ0, 0ሻ şi dreapta de ecuaţie ݔ ൌ 1. 
 

m 
݂ᇱሺݔሻ ൌ ݁௫ െ ݁ 

şi 
݂ᇱሺ0ሻ ൌ 1 െ ݁. 

Ecuaţia tangentei în ܱ este 
ݕ ൌ ሺ1 െ ݁ሻݔ. 

 
Coordonatele punctului de intersecţie al tangentei cu dreapta dată se obţin rezolvând 

in ecuaţiile lor: 
1 െ ݁ሻ

ݔ ൌ 1
   

punctul căutat are coordonatele ݔ ൌ 1, ݕ ൌ 1 െ ݁. 
 

ă funcţia ݂: ሾ1, ∞ሻ, ݂ሺݔሻ ൌ ݁௫ ൅ ௫ିଵ
௫

• Ave

sistemul format d

ቄݕ ൌ ሺ  ݔ

şi deci 

9) Se consider . Să se scrie ecuaţia tangentei la graficul 

funcţiei în punctul 1 ݁ሻ. 
 

• Avem 

ᇱ ௫ ݔ െ ݔ ൅ 1

ሺܣ ,

݂ ሺݔሻ ൌ ݁ ൅ ଶݔ ൌ ݁ ൅ ଶݔ
௫ 1

 

şi 
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݂ᇱሺ1ሻ ൌ ݁ ൅ 1. 
 

uaţia tangentei este 
ሻ ൌ ݂ᇱሺ1ሻሺݔ െ 1  

ică  
ݕ െ ݁ ൌ ሺ݁ ൅ 1ሻሺݔ െ 1ሻ 

Ec
ݕ െ ݂ሺ1 ሻ,

ad
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sau 

 
ݕ ൌ ሺ݁ ൅ 1ሻݔ െ 1. 

0) Se consideră ݂: ሺ0, ∞ሻ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ ݔ√2 െ 1ݔ√3 య . Să se scrie ecuaţia tangentei la graficul 
scisă ݔ଴ ൌ 1. 

 
• Avem 

݂ᇱሺݔሻ ൌ 2 ·
1

ݔ√2

funcţiei în punctul de ab

െ 3 ·
1

ଶయݔ√3  

dică  

݂ᇱሺݔሻ ൌ
1

ݔ√
െ

1
ଶݔ√

a

య  

 şi 
 ݂ᇱሺ1ሻ ൌ 0. 

Cum ݂ሺ1ሻ ൌ െ1, rezultă ă ecuaţia tangentei este  

ݕ ൅ 1 ൌ 0, adică ݕ ൌ െ1 (o paralelă la axa ܱݔሻ. 

11) Se consideră ሺ0, ∞ሻ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ ୪୬ ௫
௫

 
 c

 

݂:
 

. Să se scrie ecuaţia tangentei la graficul funcţiei în 

ݔ  ൌ ݁. 

• erivăm ݂ ca un cât şi avem 

݂ᇱሺݔሻ ൌ
1
ݔ

punctul de abscisă ଴

 

· ݔ െ ln ݔ
ଶݔ

D

 

݂ᇱሺݔሻ ൌ
1 െ ln ݔ

ଶݔ

adică  

. 

Cum ݂ᇱሺ݁ሻ , ݂ሺ݁ሻ ൌ ଵ
௘

 

ൌ 0   şi ecuaţia tangentei este 

ݔ െ ݁ሻ. 

ezultă ݕ െ
௘

 
ݕ െ ݂ሺ݁ሻ ൌ ݂ᇱሺ݁ሻሺ

 

R ଵ ൌ 0 sau ݕ ൌ
௘
ଵ. 

ሺ1, ∞ ՜ ܴ, ݂ሺݔሻ ൌ ௘ೣ

௫ିଵ

 

12) Se consideră ݂: ሻ . Să se scrie ecuaţia tangentei la graficul funcţiei în 

unctul de abscisă ݔ଴ ൌ 3. p
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• Avem 

݂ᇱሺݔሻ ൌ
݁௫ሺݔ െ 1ሻ െ ݁௫

ሺݔ െ 1ሻଶ , 

݂ᇱሺݔሻ ൌ
݁௫ሺݔ െ 2ሻ
ሺݔ െ 1ሻଶ

adică 

 

i 

݂ᇱሺ3ሻ ൌ 4

ş
݁ଷ

. 

 
um 

݂ሺ3ሻ ൌ
݁ଷ

2

C

 

ţia tangentei este  
ݕ െ ݂ሺ

obţinem 

ݕ െ
݁ଷ

2

şi ecua
3ሻ ൌ ݂ᇱሺ3ሻሺݔ െ 3ሻ, 

ൌ
݁ଷ

4 ሺݔ െ 3ሻ 

ݕ ൌ
݁ଷ

4

sau 

ݔ െ
݁ଷ

4 . 

 


